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 نظريّة ذات الحدّين (3   
 

  ن + .............. +       ب  2 –ن  أ 2+         ب 1-ن أ  1+         ب ن = أ ن) أ +ب(

  ن + .............. +       ب  2 –ن  أ 2+         ب 1-ن أ  1ب           - ن = أ نب( -) أ 

 حالة خاصة 

 ن+ ................... +          س 3+         س 2س        +          س +  1=  ن+س(1)

 ن+ ................... +         س 3س          +  2+         س +         س 1=                      

******************************************************* 

  5أوجد مفكوك ) أ + ب (            

 ( حسب قوى أ التصاعدية 2( حسب قوى أ التنازلية                )1)           

 

 

 ( حسب قوى أ التنازلية 1)

 0 أ 5أ +       ب 4+        ب2أ 3+        ب3أ 2+       ب 4+       ب أ5=       أ 5) أ +ب (

  5أ + ب 4ب 5+  2أ 3ب 10+  3أ 2ب 10+  4ب أ 5+  5= أ              

 ( حسب قوى أ التصاعدية 2)

  5ب +        أ 4+        أ 2ب 3أ          +  3ب 2+        أ 4+        أ ب 5=       ب 5) ب + أ (

  5ب +  أ 4أ 5+  2ب 3أ 10+  3ب 2أ 10+  4أ ب 5+  5= ب               

******************************************************* 

 حسب قوى س التصاعدية       7+ س ( 1أوجد مفكوك )              

 

 

                   5س        +  4س        +  3س        +  2س        س+         + 1 = 7+ س( 1) 

  7س  +       6+        س                 

 7+ س 6س7+  5س21+  4س35+  3س35+  2س 21س +  7+  1=                  

******************************************************* 

 حسب قوى س التنازلية  4( 2 –أوجد مفكوك ) س              

 

 4(2-)       س +  3(2-)       +2س2(2-+        ) 3س 1(2-+        ) 4= س 4(2 –) س 

  16س + 32- 2س 24+  3س8 – 4= س                
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  3ص(3 –س 2أوجد مفكوك )              

 

 

 3ص(3-س(+ )2)2ص(3-)          + 2س(2)1ص(3-)       +  3س(2= ) 3ص(3 -س2)

 ص 27 –س  2ص 54+ 2ص س 36 – 3س8=                     

******************************************************* 

 عة أرقام عشرية لارب 5(0.98أوجد )              

 

 

 (1 – 0.02)5  =1         + (-0.02)1 +           (-0.02)2 +          (-0.02)3... + 

                     =1+5  ×-0.02  +10  ×0.0004  +10  ×- 0.000008 

                     =1 – 0.1  +0.004- 0.00008  =0.9039  

******************************************************* 

 لاقرب ثلاث أرقام عشرية   5( 1.2أوجد )            

 

 

(1  +0.2)5 =1 +         (0.2 + )       (0.2)2  +       (0.2)3 (          +0.2)4 ....+ 

                  =1  +5  ×0.2  +10  ×0.04  +10  ×0.008  +5  ×0.0016 

                  =1  +1  +0.4 +0.08  +0.008  =2.488  

******************************************************* 

  

   الحــــــــــــل    
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 تـــــــــــــــــــدريب 

 ( بأستخدام نظرية ذات الحدين أوجد قيمة 1)

 [104060401]                                                               4(101] أ [ )      

 [1.157625]                                                                  3(1.05]ب[ )      

 [ 0.94148لاقرب خمسة أرقام عشرية                                ]  6(0.99]جـ[ )      

 ( أوجد مفكوك كلا من 2)

 5(2 –س 3] هـ [ )                     7] أ [ ) أ + ب (      

 7س(3 – 2] و [  )                  5ب ( –أ  2] ب [ )       

 5أ ( 2+  1] س[ )                   6(1-]جـ[ ) س +س      

 4(1س+3]ص[ )                     5+      ( 1]ء[ )       

        

            

 

 

   

 

*******************************************************    

 10ص(3س +2أوجد الحد الخامس فى مفكوك )               

 

 

 ر –ن )الاول(ر)الثانى(            = 1ر+ ح

 

 3س8×  7ص 2187×            = 3س(2) 7ص(3)             =  8ح

     3س 7ص 2099520=    3س 7ص 8×  2187=                 ×      

  

 س

2 

 يعطى من العلاقة  نالحد العام فى مفكوك ) س + ص (

)الثانى(              =  1ر+ ح
ر

)الاول(
 ر –ن 

)معامل الثانى(            = 1ر+ معامل ح
ر

)معامل الاول(
 ر –ن 

 

10×9×8 

3×2×1 

   الحــــــــــــل    
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 15ص(2 –س 3الحد الرابع من النهاية فى مفكوك )أوجد              

 

 لايجاد الحد الرابع من النهاية نقلب المفكوك ونوجد الحد الرابع من البداية 

  15س(3ص +2-فيكون المفكوك ) 

 12ص 1024×  3س27=                        ×  12ص(2-)3س(3)           =  4ح

 12ص 3س12579840=     

******************************************************** 

 6ص(3س+2أوجد معامل الحد الخامس فى مفكوك )              

 

 ر –ن )معامل الاول(ر=        )معامل الثانى( 1ر+ معامل ح

2(2) 4(3=         ) 5معامل ح
  =15  ×81  ×4  =4860 

 

                     

 

 

 

 

 

  

15  ×14  ×13 

3  ×2  ×1 

   الحــــــــــــل    
 

   الحــــــــــــل    
 

الحد الاوسط فى مفكوك ) أ + ب(
ن

 

)فرديا( ولهذا يوجد حد  1إذا كانت ن )الاس( زوجيا فان عدد حدود المفكوك ن+ -1

  1أوسط واحد رتبته      +

 )زوجيا( ولهذا يوجد حدان 1ن+إذا كانت ن)الاس( فرديا فان عدد الحدود  -2

 أوسطان رتبتيهما            ، 
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 12( 2س + 3وجد الحد الاوسط فى مفكوك ) أ           

 

 7= 1+6=  1=      +  1رتبة الحد الاوسط =     + 

 =  6س729×  64×  924=  6س(3) 6(2)          = 7ح

 

******************************************************* 

 

 9(3س+2أوجد الحدان الاوسطان فى مفكوك )                  

 

  6، ح 5حدان الاوسطان هما حال

 5س326592= 5س32×  81×  126=   5س(2)4(3)            = 5ح

 

 4س489888=  4س16×  243×  126=  4س(2) 5(3=             ) 6ح

 

******************************************************* 

 

 متساويان إثبت أن  7(ص4س+ 5إذا كان الحدان الاوسطان فى مفكوك )             

 س =     ص                

            

 5=ح 4ح

 3س(5)4ص(4)           = 4س(5)3ص(4)      

 ص 4س = 5

 س =      ص

  

 ن

2 

12 

2 
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 متساويان إثبت أن  8ب(2أ +3إذا كان الحد الرابع والاوسط فى مفكوك )            

 6:  5أ : ب =            

 

  5الحد الاوسط هو ح

 5= ح 4ح
 

 4أ( 3)4ب(2)            =  5أ (3)3ب(2)

 ب 2× أ =                          3×                                    

                                 

 أ =        3      

 =  ــــــب                      5أ =  6                                

******************************************************* 

 21،  35هما ن+ س( 1إذا كان معاملا الحدين الرابع والسادس من مفكوك )             

 على الترتيب فما قيمة ن                

 

 

 =                                                                35=        =  4معامل ح

 

 12( =  4 –() ن  3 –) ن                          35=                               

 

 12=  12ن + 7 – 2ن                        210( =  2 –()ن 1 –ن ) ن   

 0ن =  7 – 2ن                                21=        =   6معامل ح

 0( =  7 –ن ) ن             21=                                              

    

  7ن =                         2520(=4-()ن3-()ن2-()ن1-ن)ن

                   

 

8  ×7  ×6 

3  ×2  ×1 

8  ×7  ×6  ×5 

4  ×3  ×2  ×1 

 ب 5
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   الحــــــــــــل    
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 10( ـــــــ+   3والحد الخالى من س فى مفكوك ) س  15أوجد معامل س             

 

 

 ر 3 – 30س× ر  2 -س ر 3             = ر   – 10( 3) س ر( ــــــ)            =  1ر+ح

 ر  5 – 30س×  ر 3=                

 نضع           لايجاد الحد الخالى من س نضع  5لايجاد الحد المشتمل على س

 0= س ر  5 – 30س                              15= س ر  5 – 30س

 0ر =  5 – 30                                    15ر =  5 – 30

 30ر = 5                           15-=  30 – 15ر =  5 -

 6ر =                                                       3ر =       

 7الحد الخالى من س هو ح                 4هو ح 15الحد المشتمل على س

 153090=  6 3=          ×  7ح           3240=  3 3=           ×  4معامل ح

******************************************************* 

 فما قيمة أ  80أذا كان معامل س يساوى  5(ــــــ +  2فى مفكوك ) س 

 

 

 ر 2 – 10س× ر   -س ر =            أر   –5( 2) س ر( ــــــ)            = 1ر+ح
 

 ر  3 – 10س×  ر أ            =      

 80=  4لايجاد الحد المشتمل على س نضع            معامل ح

 80=  3 = س                                    أر  3 – 10س     

 80=  3أ 10                                1ر =  3 – 10      

  8=  3أ                                            9ر = 3         

  2أ =                                             3ر =             

  4الحد المشتمل على س هو ح

 معامل أى قوة والحد الخالى من س

3 

 2س

3 

 2س
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 11إثبت أنه لا يوجد حد خالى من س فى مفكوك )     +     (              

 

)      (          =  1ر+ح
ر

 )       (
ر – 11

س×  ر 3=             ×  
ـ رـ

س×  
ــ ر  11

 ×3
+ر11ــ

 

 

 ر  2 – 11س×  11 –ر 2 3×              =        

 ر =          )مرفوض(            11ر = 2            صفر = سر  2 – 11نضع س

 لا يوجد حد خال من س فى هذا المفكوك                        0ر =  2 – 11    

******************************************************* 

 14( ــــــ  - 2فى مفكوك ) س 8إثبت أنه لا يوجد حد يحتوى على س            

 ر2-28س× ر  -س×  ر (4-=           × )ر  – 14( 2) سر )      (            = 1ر+ح   

 

 ر  3 – 28س× ر (4-=              × )       

 ر =          )مرفوض(            20ر = 3               8= سر  3 – 28نضع س

 فى هذا المفكوك 8لا يوجد حد يحتوى على س                        8ر =  3 – 28    

 أوجد ن  5إذا كان الحد الخالى من س هو ح ن( ــــــفى مفكوك ) س +               

 

 

 ر  2 –ن س=           × ر  –ن س× ر  -=          س ر  –ن س×   ر(ــــــ )            =  1ر+ح

 

    5الحد الخالى من س هو ح

 0=  8 –ن                                    4ر =     

 8ن =                           0ر =  2 –ن     

 0=  4×  2 –ن      

 س

3 
3 

 س

 س

3 

3 

 س

11 

2 
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 وجد حد خال من س فى مفكوك إذا كانت ن عددا صحيحا موجبا فأثبت أنه لا ي             

 أو مكررا لها ثم أوجد رتبة وقيمة الحد  7إلا إذا كانت ن =   ن( ـــــــ+  5) س            

     14الخالى من س عندما تكون ن =             

 

 

ح
 ر  7 –ن 5س                =  ر  5 –ن  5س× ر 2-س            =  ر -ن(5)س ر(ــــــــ=           ) 1ر+

 

 14لايجاد رتبة الحد الخالى من س نضع         عندما ن = 

 10ر=             =                       0= سر  7 –ن 5س   

             0ر =  7 –ن  5   

 11ن                                  رتبة الحد الخالى من س هو ح5ر = 7       

                              ر =                   

 1001=  4ق14=  10ق 14=  11لكى يوجد حد خال من س لابد من أن       ح

 تكون ر عدد صحيح موجب وهذا لا 

 أو مكررا لها 7يتحقق إلا إذا كانت ن = 

 

  ـــــــأوجد معامل  12(ـــــــــ س +   2فى مفكوك )              

 

 

 

س(2) ر(ـــــــــ) =          1ر+ح
 2×   ر3ــس×  ر)   (          = ــ ر 12

س×  ــ ر 12
 ــ ر  12

 

  ر  4 – 12س ×  ر  – 12 2×  ر)   (                =   
 

  4-لا يجاد الحد المشتمل على س
 

  4ر =           16-ر = 4-           4-ر = 4 – 12        4-= س ر  4 – 12س
 

 =  8 2×  4)   (               = 5معامل ح

 

1 

 2س

1 

 2س

 ن5

7 

5  ×14 

7 
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 ص (     أوجد 3س +  2فى مفكوك )             

 ــــــــــــــــ( 4)ـــــ             ( 3)ـــــ        ( 2)ـــــ          ( 1)           

 

 

 

 ـــــــــ = ـــــــــــ ×ــــــــ  = ــــ × ـــــــ = ـــــــــــــــــــ 

 

 

 ـــــــ = × ــــــــ =     × ــــــ = ــــــــــــــــــ 

 

 

 ــــــــ× ـــــــــــــــــــــــ × ــــــــ × ــــــــ = ـــــــــــــــــــــــ × ـــــــ = ـــــــ 

 

 

 ـــــــــ  = × ــــــ × = ــــــ       

 

 

 ×     =      ×     = ـــــــــــــــــ =                  

  

النسبة بين حدين متتاليين فى مفكوك ) س + ص (
ن

 

  ×ــــــــــــــــــ = ـــــــــــــــــــ                     ــــــــ  ،،، × ــــــــــــــــ =   ــــــــ 
 1ر+ح

 رح

 1ر + –ن 

 ر
 الثانى

 الاول

 1ر+معامل ح

 رمعامل ح

 1ر + –ن 

 ر

 معامل الثانى

 معامل الاول

 6ح
 5ح

 6ح

 7ح

 7ح

 5ح

 5معامل ح

 4معامل ح

 6ح

 5ح

12 

12 – 5 +1 

5 

 ص3

 س2

 ص3

 س2
8 

5 

 ص12

 س5

 6ح

 7ح

6 

12 – 6 +1 

 س2

 ص3

6 

7 

 س2

 ص3

 س4

 ص7

 ص3

 س2

 ص3

 س2
12 –6 +1 

6 

12 – 5 +1 

5 

 7ح

 5ح

 7ح

 6ح

 6ح

 5ح

 2ص9

 2س4
7 

6 

8 

5 

 2ص21

 2س5

 5معامل ح

 4معامل ح

12 – 4 +1 

       4 

3 

2 

3 

2 

9 

4 

27 

8 
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 8س(3 – 5إذا كانت النسبة بين الحدين الرابع والخامس من مفكوك )             

 أوجد قيمة س     3:  2-تساوى           

 

 

  12 -س =  6-ــــــ = ـــــ                                      

 

 2س = ـــــــــ = ــــــ                 × ــــــــــــــــــ ــ

 

 ــــــــــ = ــــــ 

 

 إذا كانت النسبة بين معاملات ثلاث حدود متتالية  ن+ س ( 1فى مفكوك )             

 على الترتيب فما قيمة ن وما ترتيب هذه الحدود   91:  42:  15كنسبة             

 

 

 بحل المعادلتين معا     2ر+، ح 1ر+، ح رض أن هذه الحدود حنفر

 13ر =  19 –ن 6ـــــــــ =                                =               

 5-ر =  19 –ن 5                                                            

 ر                                14=  5ر + 5 –ن 5

 18(                            ن = 1)     5-ر =  19 –ن 5

 13ر =  19 – 18×  6ــــــــــ =              ـــــــــــــــــــــــــ =           

      13ر =  19 – 108                                                              

  108 – 13ر =  19-                                      ــــــــــ =               

 5ر =         95 -ر =  19 -                                 13ر +13ر =  6 –ن 6

 7، ح 6، ح 5الحدود هى ح                                   13ر =  19 –ن 6

 

 5ح

 4ح

-3 

2 

-3 

2 
8 – 4 +1 

4 

 س3-

5 

-3 

2 

 س3-

  4 
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42 

15 

 1ر+ح
 رح

14 
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 1ر + –ن 

 ر

91 

42 

 2ر+ح
 1ر+ح

91 

42 
 1( +1)ر+ –ن 

 1ر+

 ر –ن 

 1ر+

13 
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  3: 2بين الحد الاوسط والحد السابعأذا النسبة  14س( 7+  4فى مفكوك )               

 إوجد قيمة س               

 

 8س = 24                                 8الحد الاوسط ح

 س =     = ــــــ =                                               

    

 ــــــــــ = × ــــــــــــــــــ 

 

 

 ـــــــــ = 

 

 

 2ر++ معامل ح ر= معامل ح 1ر+معامل ح 2إذا كان  7+ س ( 1فى مفكوك )              

 أوجد قيمة ر             

 

 

 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ=   2         2ر++ معامل ح ر= معامل ح 1ر+معامل ح 2

 ــــــــــــــــــــــــــــــ=  2                                  1ر+معامل ح÷            

       16ر+14+2ر2-=  56ر +14 – 2ر2       ـــــــــــــــــــــ + ــــــــــــــــــــــ=  2         

 0=  40ر +  28 – 2ر 4                                                                  

 0=  10ر +  7 – 2رــــــــــــــــــــــــ            ـــــــــــــــــ + ـ=   2      

 0( =  5 –( ) ر  2 –) ر                                                                  

  5ر =               2ر = ــــــــ + ـــــــــــــ                                  =  2     

 

 8ح
 7ح

2 

3 

2 

3 
14 – 7 +1 

7 

 س7

4 

2 

3 

 س8

4 

8 

24 

1 

3 
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 1ر+معامل ح
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 1( +1) ر + – 7

 1ر +
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 ر – 7

 1ر + 

 2ر + ر 15 – 56+ ر +  2ر

 ر  – 2ر – 8ر + 8
  56ر + 14 – 2ر2

 8ر +  7+  2ر -
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 24س(4+5بة بين معاملى أحد الحدود والحد التالى له مباشرة فى مفكوك ) النس           

 أوجد رتبة كلا منهما         6:  5تساوى               

 

 

 ــــــــــــــ =             1ر+، ح رنفرض الحدان هما ح

 

 ر  4 – 100ر = 6ــــــــــ =                                        

 100ر =  4ر + 6                                                    

 100ر =  10×     =                         ــــــــــــــــــــ    

 10ر =                                                           

  11، ح 10هما ح الحدان                                                 

 × ــــــــــــــ =      

 

 

 حسب قوى س التصاعدية  وجد أن  ن+ س( 1فى مفكوك )                

 فما قيمة ن        2معامل س 2+  3= معامل س 4معامل س             

 

 

 + ................... 3س 3قن+  2س 2قنس +  1قن+  1=  ن+ س( 1) 

2قن=   2،معامل س     3قن=  3معامل س،   4قن=  4معامل س
  

 ـــــــــــ = ــــــــــــــــــــ     3قن÷      2قن 2+  3قن=  4قن

 24+  8 –ن  4( =  2 –() ن  3 –) ن ـــــــــ              ×  2+  1ـــــــــــ =  

 0=  16 –ن  4 – 6ن +  5 – 2ن                                                   

 0=  10 –ن  9 – 2نــــــــــــ                ×  2+  1ــــــــــــ =  

 0( =  1() ن +  10 –) ن                                                      

 ) مرفوض( 1-ن =      10ن = ــــــــــــــ                +  1ــــــــــــــ = 

  

 1ر+ح

 رح

6 

5 

 1ر +  – 24

 ر

4 

5 

6 

5 

 ر  – 25

 ر

6 

5 

5 

4 

 ر  – 25

 ر
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 أوجد س : ص  2ح 2=  3+ ح 1إذا كان ح   8فى مفكوك ) س + ص(               

 

 

 س ص 32=  2ص 56+  2س2                2ح÷          2ح 2=  3+ ح 1ح

 0=  2ص 56س ص + 32 – 2س2                                          2ـــــ + ــــــ = 

 

 0ص =  28س ص +  16 – 2س        2ــــــ = × ـــــ + ـــــــــــــــ × ــــــــــــــــ 

 

 0ص ( =  14 –ص ( ) س 2 –) س                             2ــــــــــ  + ــــــــــ =     

 ص  14= ص   ،،   س  2س =                                                               

   

 14=                      2=                                      2ـــــــــــــــــــــــــــ =   

 

 هى على  نإذا كانت الحدود الثانى والثالث والرابع فى مفكوك ) س + ص(               

  أوجد قيمة س ، ص ، ن 15000،  1125،  50الترتيب               

 

 

 ( 2س    ) 40( ص =  2 –) ن ــــــ  = ــــــــــ                             

 بالقسمة                                               

 ـــــــــــــــــــــــ  = ×       =                               ــــــــــــــــ 
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